e Oplopdg mapaywyou:

(ouvapTnong)

(oe onuEeio Xo)

+Ax)—f . f(x)-Tf(x
f(x) = lim LY _ i S+ 8%) (1) f'(x,)= lim 1=
Ax=0 Ay Ax—=0 Ax X=X X=X,
- Zwvéptnon Mapéywyos
f+g F+gy=71+g
cf, ceER (cf) =cf’
fg fg)'=f'g+fg
f ({)' _f'g-fd'
g g g*
e [lapaywyol Bacikwv CUVAPTHCEWV:
Zuvaptnon NMpwtn Zuvaptnon Mpwtn Napaywyog
Napdaywyog
< e y'=0
(otoBepa)
2. #=1
S yotp) | | 7o f (Y
4, v=x' y=v-x y=fv(x) y':v-fv_l(x)-f'(x)
== 1y el y =ef.£(x
B TR y' = cvovx y =npf (x) y' =oovf (x)-f'(x)
7. p o ¥ =—nux y =ouvf (x) y'=-nuf (x)-'(x)
8. J=EoX ¥ = teu®x y =¢e¢f (x) y'= rapzf(x) -£'(x)
9. Ja e ' =—oteu’x y =o¢f (x) y' =—orep’f (x)-£'(x)
10. Y = TELUX ¥' = TelX - 80X y =teuf (x) y' =tepf (x) -g@f (X) £ (X)
11, Y = OTEUX y' = —GTEUX - QX y = otepf (x) y' =—otepf (x) - o¢f (x)-f'(x)
12. y:\/; yf:_l_ ¥ =yt (x) = f'(x)
2x : 2,J6(x)
Chis ik y=Inf(x) ,_F(x)
x Y TE W
14, ¥ =log, o 1 y=log, f(x) 3 £ (x)
x-Ina a f(x):lna
. 15. y: ax y":ax _lna yzaf(x) yjzuf(x].f:(x)lna




»  KAion edamtouévnc plac KounuAne oe onueio tnc (xy,yi1):

Aep=F(x1) A

_dx X=X,

Asd)—

» Napaywyoc nemAeyugvne cuvaptnonc f(x,y)=0

MNapaywyiloupe wg mpog x kaBe opo g f( X,y)=0 kat

dy

AUoupe wg mpog dx Tnv e€lowon Mou MPOKUTITEL.

> Napdywyoc ovvOetne cuvdptnong (Kavovag aluoidag)

z=d(x)

Av yzf(z)} =

dy _dy dz
dx dz dx

[fa(x))] = f'(a(x)-g'(x)

> Mapdywyoc cuvaptnonc mou opileTol MOPaUETPIKA

., X _f(t)} N
y=g(t)

dy
dy _dt Kal
dx dx

dt

@y _ ot
dx? dx
dt

&)

» Mapaywyoc avtiotpodnc cuvapTnonc

1

Sy

> TeEWUETPLKA CNUAGLO TTOPAYWYOU

e HkAion Aes TG edamropévne Tou SLOypAUMATOC piag ouvaptnong y=Ff(x)

og onpelo (xo, f(xo) ) autoU ival:

Aep =T(X0)

N Aep=

dy
dx X=X,

e H«kAion Aws TG KaBETOUL TOL SLaypappatoc pag cuvaptnong y=f(x)

o€ onueto (xo, f(xo) ) autoU ival: 1 1

koG — ;\'E{P = fr(xn)

ka® o

Ay =—1

//"<
R o

Aey = EQW



E¢iowon gubsiag mou mepvad armod to onpeio (x,,y,) Kot €xet khion A:

Y—Yo=A-(x—xp)

E€lowon edbantopévng: y-yi = Aeo (X-X1) E€lowon KABeTNG: y-y1 = Acas (X-X1)

o enutAéov epnedwon TG UANG Kal e€doknon Twv pHabnTtwy, yla thy 1o mavw
€VOTNTA, 6lvovTaL oL 1O KATW OLOKAOELG:

1)

2)

3)

4)

5)

6)

Me Bdon tov opiopd g mopoaydyov, vo. Bpeite Ty Topdy®yo TV cUVEPTAGE®Y 1E TOTO:

a) f(x)=x*+3x B) y=x*>-2x*+5

Na Bpeite Tig mapaydyovg eV cuvopTtioemy mov opilovtol pe Tovg mo KET® THTOVC:

2 i 2 - 1- ()

W y=3+6-1 B) fW=0e-3 9 rm=E 5 so=-—2
x +1 1+ 16

g) f(t)=tegx oT) f(x):ﬂ ) y=x’ouvdx m) y=é&¢"5x

1 + ogx

0) y=e™> ) y=+2+0uv3x ) y=1n1_¢f 2) y=eIn(x*+1)
EQX

WX -y xy=3  v) y=x g y=2" 0) y =5

Av y =mux,vo deltete 6t y +4y =2,
Av y= %a;ﬁzx +In(ovwx) , vo. 8eifete 6TL ¥ = £f’x.

Na Bpeite Ty gkicwon g epomtopévng g koumrddng x> —2xy—3»* —x=0 ot0

onpeio g pe tetunpévn 1 ko y < 0.

Na Bpeite ta onpeia oto omofor 1) KApmdAn  y = x° +3x> —Tx —6 £YEL EQUNTOUEVEG
gvbeieg mov eivar mapdiinieg mpog v gvleio. ¥ = 2x. Xt ovvéyewn va Bpeite T

e&iowon g kabetng g kapmdAng ot ekeivo To onueio and Ta mo Thve dmov x > 0.



7)

8)

9)

(Y) Na 8ei&ete 6TL % + 2y —y)

Afveton n xopumoln y = xe .
a) Na Bpeite tnv e&iomon g epoamnTouévng g KapmbAng oto onpeio émov x=0.

B) Av y —y? = -3x%, vabeifere 6t x*=In3 4 x=0.

Atvetarn cuvéptnon pe Tomo y = In(l—ovwx). Na Seikete otu:

d’y 1 d’y
a} —5= —+e’ =0
) dx*  ovwx-1 P) dx*

Alvetain kapmOAn pe eElowon: Y2 — yy = 10.

P
2Y-x

Na SeiEete b1 22 =
(o) No deiete otL b

d?y

(B) Na Bpebein Sevtepn mapdywyog 3

dy _ YP+20
dy? 2Py

10) "Eoto ocvvéptnon f &0o popéc napayayiown oto R , yia tv ool woyden:

fx2+x+1)=x% VxeR
o) Na dei&ete 6TL 1 £QATTOPEYT] TG YPOPIKNG TAPAGTAGTS TNG CUVAPTNONG f 0T X = 1

eivar opilévria.
B) No vrohoyicete v Kiion TG EPATTOUEVIG TG YPUPIKNAG TOPAGTAGTS TG

cuvdptong f oto x; = 3.
) Na Bpeite mv e€icwon g epantopévng me YPaeiknig TapaoTacng g cuvaptmong

foto A(3,f(3)). 7
8) No azmodeibete 6T M £QOUMTOPEVN TNG YPAPIKAG TopdoTacng TG f oto onpeio (3,1)

€xel kiiom lom pe S.

11) Atveron n kepmdin pe tono In(e + ovvy) = x +Inx,x > 0,y € (0, 7). Na deikete otu:

o) x-e*—guvy=e
) . e¥
B nuy - —==—(x+1)-e

Y) H epumropévn g kapmding oto onpeio g pe x = L eivaun 4e-x + 2y = 4e + 7.



12)

13)

14)

15)

16)

17)

18)

Koumoin opiletar amd tig napapstpikéc eEichosig: x =e 5, y=t%, t€R
a) Na Bpeite To chvodro TidV TG cuvapToNE.

B) Na Bpeite mv ekicwon g kGBeTng TG KOUTOANG oTO onueio pe t = —1.
v) Nao deifete 611 :x:2 dty o x =2

Aiveral n KauTmoAn ¥y = ez"+1

dy d’y d’ L4y 1 -
a) Na amodeiere om: y+——+—5+—=+ ... 2" —1).¢"" veN
@ G on: yro oot =2 1) e
(B) Na Bpeite TIg ouvreTayuéveg Tou anpueiou A Tng KaptUAng, oto otoio n KAion Tng

e
KaBétou 1co0Tal Y — E .

nux, x<m

ax + B, xzn’a’BER'

Atveton  ovvapmon f e tomo: f(x) = {

Avn f eivon mopayoyicyn 610 x = m vo vnoloyicete ta @, 5.

2 dy

dy
o Y

dx

Alvetonn ouvdptnon f pe tomo: f(x) = x + |x|,x € R. Na eketdoete avn f eivaw

Av x=¢€"' xou y =1t —ovvt vo, deifete 6T x +y=0.

a) ouveync oto onueio x = 0.

B) mopayayiciumotox =0.

a) Aivetarm ovvdptnon f pe tomo f(x) = x*, x > 0. Na anodeifete 611 o1 6pot

RicoN
1+Inx’

B) No Bpeite v e€icmon g keBétov ony Kaumdin y = f(x), oto onueio g pe x = 1.
Y) Av g(x) = In f(x), vo. anodeifete 6TV x > 0 wyder x2g" (x) — xg'(x) + g(x) = 0.

f(x), f'(x) sivor uadoyikoi 6potl yewpUETPIKNG TPOOSOV.

Vx, x=0

Atvetor 1 cuvaptmon f pe tomo f(x) = { 7 2l
—/=x, x

o) Na Ppeite To cOvoro TWAV TG,
B) No e&etaoete av i cvvdptnon eivar cuveyfc oto x5 = 0.

y) No egetdoete av n cuvdptnon givol mopayoyioyn oo x, = 0.

8) Na Bpeite mv e&icwon Tng KGAOETNG TNG KAUTOANG 0TO onpeio pe xo =0 .



19) Aiveton n ovvaptnon pe tomo: y =In(l-ovvx)
o) No deibere 611 ¥ = O'¢£
B) No Adoete mv eéicmon y”- W‘% = g o1o Sudotua [0,4m].
y) Na deifete 6t p"+ ™7 =0

1
Av f(e¥ =1)=x*+14e” xoum f sivor mapayoyioyn oto R. va Bpeite v f'(0)

20) Mopapetplk KApTTUAN opideTal ato TIG EEICWOEIG:

{x = 3ouvf — 1

y=2+mu P ER

2
Na atrodeiere &1 9(y — 2) % +9 (Z—i) +1=0.

; ; ; ; . = 3ovvl
21) (o) Mapapetpikn kapmUAn (K) opiZetat and tig e§LOWOELS {; _ 2;:}1; , 060 <2m
Na Bpeite:
) Tic nopayiyous 2 ot 2
(i) Tig mapaywyoug I K oD

(i) Tnv e€lowon g kABeTNG TNG KapmUAng (K) oto onueio tng ue 8 = % .

2

d d
(B) Atvetar oty = nu(e* — 1). Na anodeitete otL d—x)z] - é + ezxy =0.

22) Aivetain cuvaptnon f petimo f(x) = (x —4) - In(x — 4), x € (5, +0).

a) Na Bpeite tnv e€lowaon g edamtopévng TN Ypadkng mapdotaocng tng f oto onpeio g

A(6,£(6)).
B) Na amobeiete ot f (%) = X%, X € (5,4).

4) 5) 6) 7)
l (x)+f< (x)+f( (x)+f< (x)+m=L
2 2:3 2:3-4 2:3+4'5 X—-3

y) Na anoéeifete ot f'(x) + f'(x) + , X € (5,+).



xz—ax+5, x<l1
(B+2x, x>l

kal n ouvdptnon g :R — R n omoia eivan Trapaywyioiun vx eR Kdl IKOVOTTOIET

23) Aiveral nouvdptnon f:R—R pe 1010 f(x):{

N axéon g(ezx) =n{3x), x>0,
(o) XpnoIUOTTOIWVTAG TOV OPICUS TNE TTAPAYWYOU, VO UTTOAOYIOETE TIG TIMEG TWV
a,feR | yiaTIg OTTOIEG N ouvdpTnon f Eival TTapaywyioiun oto x, =1 .

16In2

(B)Av ¢=-2 kal B =6, va deifete OTI —m[l)-f‘(9)+ g'(4) =2 .
e

x=2t* -3t

y=t+1 , teR.

24) ) MNapaleTpikr) KaPTTUAN opiletal atrd TIG EEICWOEIG: {
a. Na utroloyioete TNV TIPA TNG % yiat = 2.

: d?
b. Na utroAoyioete TNV d_;:'

B) Aiveral n kapTOAn xy +y? = 1.

i.  Na Bpeite TV e€icwon NS KABETNS €UBEiOg TNG KAUTTUANG OTO ONUEio NG
pEx=0Kaly <O0.

dy 2

dxz (x+2y)3

i. Na deigere Om

25) Alverai nouvdpmnon f:R—- R pe
ix—2)+x—1, x <2

f(x)z{x2—3x+3, X202
o) Na atrodeifete 011 N f gival cuvexig oTo xg = 2.
B) i) Na atrodeitere 611 n f cival Trapaywyioiyn oTo x, = 2.
i) Na Bpeite Tnv Tapaywyo ¢ f oo mediov opiouou Tng.
y) Aivetal n ouvdptnon g:(1,+o) = R e g(x) = a-In(x — 1) + f-e~2*** omoua,B € R
Av 0l YpaQIKEG TTAPACTACEIS TWY CUVAPTHOEWY f, g TEYVOVTAl GTO ONMEI0 A PE TETUNMEVN

x =2 Kaiioxuel g’'(2) = f'(3), va utToAoyioeTE TIG TIHES TWV «, .

26) Aiveton n mopayoyiown cvvaptnon f - (0, +00)—>R. Na Ppeite mv mopaymyo ™G COVEPTNOTS
g(x)=x- I (ln x), e kG x>0. Xt ovvéyew, vo Bpeite v egicwon g epanTONEVNG TNG
GUVAPTNONG g ©TO oMueio TG A(e, g(e)) av f()=f(1)=2.



27)  Napoapetpikn kapnvAn (K) opifetal amnd Tig sflowoeig:
_ =28
y=e

T
’ g, 0 F2km+=-,kEZL
x=1In m 2
1-nué

, ., d , d
a) Na deifete oL ~d—z = —2+0vvl * y Kalvo UTMOAOYIOETE TO Y

im —.
8-+o0 dx

. d?y
B) Na Bpeite tnv oz

28) Aivetat ouvexng ouvaptnon f:R — R, ya tnv onoia toyUeL:
. f(x) —/2x
lim————— =

_3 , Yyl kabe xeR
X2 x=72 2

o) No anobdeifete ot

i f(2)=2
ii. f eivoumapaywyiown oto x, =2 pe f'(2)=-2
B) Na umoloyioete tn Tipr tou mpaypatikol apl@uold 1, £TolL Wote n epomtopévn (6‘) ™g ypadIKig
nopdotaons g f oto x, =2 va ebdnretol KoL otn ypadiki napdotacn tng CUVAPTNONG g ME

wno g(x)=x"+2x+24.

29)  Aiveral n KauTOAN pe 1010 In(e + ovvy) = x + Inx,x>0 ka1 y(0,7).

Na deigete O1I:
dy
a = =—(x+1)e
(@) npy-— (x+1)e

(B) n egatrTopévn NG KAUTTUANG OTo onueio Pe x =1 £xel egiowon):
dex +2y —de—mw =0

dy 2

dy?  mm2x-1

30) o) Av e¥ =npuy—ovvy, vo anodeifete 6

B) Aiveton n cuvdptnon: f (x) = %111(2 - x), omov y < 2. No Ppeite 11 cvVTETOYHEVES TOV

onueiov M g kapmding £ (x), oto omofo m kAion g xabétov givan 8.



EHANAAHITIKEYL AXKHYETZ XTIE HAPATQIOYE

No. Bpedei | Taphywyog TOV CUVEPTHOEDV:

1) " w=29 —5y2+3y+2

3) y=4y __iz_+3(:zx3—x2)% _

3y—2
x+1

5) y=

D y= (3e* ;2).x3

g _‘Vz,xzﬁl"_
| “W%Sx‘"ﬂ)‘* |
13) y=e™ovvr
 15) W.ZW_
17) y = n#4_2)£'018p!ix_‘
19).xﬁ=1ﬁ\/@
,_ S

23) v =In(tepy +edy).

-‘16)w=

R D
2 W=E+%/F—(x2+1)
O v=t+
. B -x
o

6) y==2
nex

et

T 1y B

8) vy

10) y =In(cdx)
12) y = Trnp2x

14) w=e™Jy* + 2y

ecruv‘"‘x

, ()_(.3—2;()3-. X
18) Y =(x3 .—‘1).\/)(,3 +1 .

) 4

©20) Y=—f—+In(nu3y)

% -1

22) y=In(nu’y)

3

24) _mp2y

- 4




X
25
) -

v =ln—"—
X

27) y=nu’(3x°+2%-6)"

29) y=log+/5¢*-1
31) y=eirt +2a¢x :

33)

35) wP+2xy -4y =5y

37) y=5%
39) w=(®-1)F "

41) v = (tepy)*

43) w=(nux)*

2
45) Av y= TX va Seitere 6m

E0X,

5In(npx) ~%W’ =ovvy

J

30) v

26) w=1r}(nuq;f)

28) v = (2x* -1)-1eu2y

_ T+ovvey
1-ouvéy

: 32) y=log,Bx*~ 5)
k. ‘.":,E????.’?@?'-“ﬂ?él s

B J=a™

40) wx? + iy +4x3=2=0
42) Y=yt 42 4et 4y

44) = (xFnpk

dy _mu2x -2
dx

nu’x




56) Av In{fcovy)=y+Iny ,va Selkete 6tic

d
oy nuw-ay =—(x+1).e*

&%

2

B) xlx+1)e ax'-

dxi’ =(1+2)e* npy
.='x£"'-.-w.dzyd'
.57) Av-y=agvv(e +4), fo deiete b a—x—zz—d—z~we

58) Aivern rcapm:@ln X+t =2x+w=5 va dellete S

)
dx 2y+1

2 2 3
dx® - 2y +1)

y) Na Bpsws v 8&1(5{00‘1’[ mg ecpamougvng Kot mg Koceerrlg e icawculng oTO0 o"r];.mo
'__p.sx—lrcquO o o : ' '

59) H lcag,mvln ue Thmo Y= ocx 2x Inx ﬂsepva oo 7o - onueio M(l 2) va Bpsm:e 'mv npfq 0V .
ae ER Ko T]]V s&tccocm 'r'qg sqmmousvng 0‘1:0 onueio M.




56) Av In{covy)=y+Iny ,va Seifete ém:

d )
o) n .—X=—(x+1).ex_
l2

B x(x+1)ez"-ay—nu2w- L =(x+2)e*nuy

dx?.

. . ) 2 +
57) Av y=cvuy(e* +E), vo, Seifete 6t d Zzéz—w.ez"
4 _ -dx® dx

58) Aiveror n xapmddn x> +y? —2x+y=>5 vo Seifere bm

dy 22x

o)
dx 2q1+1

) dy _ 50
d® - Qy+1)°

'y) Na Bpeize v skicwon 'm]g a(pamopgvng KoL NG Kaesmg e Kamm?mg oto onpeio
e x— 1 Kat \p<0 '

59) H Kawwln e TOmo Y= ocx 2x Inx TEEpV(I. 07o 70 - ompeio M(l 2) va, Bpsu:s 'r:qv up,n OV .
ae ER Kat TT|V s&wm(m 'vr]g 8(pom'cousvng oto onpusio M.
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| TrApo: B42

kaB. Evysvia Xainuwdavvou

Hiw. 07/04/22..

Yrroypadt] KEONYNT vewrenee
1.Na Bpette v npwt Topaywyo TwV Iio KATw cUVapPTHoEWY : 118
o) £(x) = 5-nux

B)f(x) = otepdy
V) y=2¢0

6)f.(x9'=x4—§+&b§(e)+§ , x€R-{0}
Of =2 xer-(z
a— e:
OT) Y= e*+e™*

Yg(x)=B+opx

).y = ouv{nuy)

8) y = 3fxepx




: o - ¢ <
2) Atvetow nj cuvaptnon HETOTO @ F(x) = {1 x %<0 ) .4
4 , o lovvy x>0 :

a) Na cotobeifete 6tLn cuvaptnon faivat',napavw'yiomn oto x0=0

B) Na Bpsite v eflowan g epoutropévng fng ypadLki¢ tapaotaons g f oT0

onuelo mg pe teTunpgvn xo=7.
3. AV f(x) = 3e* + e, vaSeifete oL £ (x) + 4f"(x) + 3f (x) = 0. wa
4. Afveton n napaywyiown cuvaptnon f: R — R pe v dotna:

f(ﬂﬂx—l) +f(j(2) = 3 + 5Snpx + 5)(2. | ,Vx ER

Noamoseifeteon () = £ () =5. .~ T - @



| AUkero Awénetpag ZxoA. Erog 2021-22
| TuApe: B42 |
k. Euyevia Xernuwévvou
Hy. 07/04/22..
OVOULOTETHOVUMO: v v nrereneas veorseanens rereteresnesesnneesesarerannenrrenns BoOuog :..../40%..../20
Ynoypaebn KEBNYAT e ' ' '
1.Na Bpette tv ripwtn mapdywyo Twv o KéTw CUVOPTHOEWV : p.18
Q) f(x) = 5nux = £7x)= —6evse (2D
B (x) = otepdy =2 £7 ><)~ ’@m - il o P
) y=2¢0 4f 202 )
. ir it S I
8)f () = x* — 4 ouv(e) +1 , xeR—{0} ()= 4\@1 2
Of@ =%  ~ ,xeR-{2} |
7 o O & @
L% )= ~(x=) = (3—<) _ R X i (£
2 ":’9 | -2)% - b —2)=
= e’ ' - >
o y: o S gk e"‘fe"+(e )= e* (e YD) 1/ =, f_j_
. ' . f’ i ] ’ /8 +@'X> < 87‘48‘?3
()g(x)—-{/3+0'¢2x > ) @ @ | '

i 2 iz S . ‘
_rl) Y Guv(nux) _ :lj_‘-_( /2/# 3-?07 < @ _ Jgja-a;r%
= "‘1"( x) wa. '

,.-9) y= 3 xgg.ax 8

o < e gt flogg) T )

@ Poofoz=1) +frz?) S+:)}cz% Sz

//?47 —1) ey 4 £ V22 2x = Sovrxd 10X |
e #=0 ﬁ_,. ;f[ O—1) fvod 7«”[% SEev0 7)o
. £)=5 (D o
i_ﬁ;_};% f/?’(‘ﬂ‘"

e /,-..'?*"‘ d ; o S

B



-

S T

1-x* %<0

2) Aivetal n cuvdptnon pe TOmo ¢ f(x)'-_.—{
: o 2 oo o X0

' o) No artodeifete 6t n ouvdptnon f sivew napcﬁy’wyimun 0T0 x0=0
]3) Na Bpeite tv stiowon 'tnq Ed)(l]’[tOp.EVl’](; tnq ypad:Lan napaoraong e foto

Gﬂut-:to TNG UE TETUNUEVN xo= -2-

3 Av f(x) = 3eX + 3% yvadeifete 6t f(x) + 4f ' (X) +3f(x) =0. . w4

4. Atvetaw n tapaywyiown cuvdptnon f: R = R pe v 8iétnra:

fOpx-1) + 03 =3+5nux+5 ,VxeR Z%~ /chwaﬁ;'\n
o . : e ,J flc

‘ Naomo&eiﬁereéuf’(—l)=f’(";)~_-5_ ‘ 7 i n@
23 Live 4‘;@ %:o) bivn  Eovx @ z,uu,/"-/i’%%/b

> +4 IMeao Y ~ v.-so
= b flmp%f’“}’%:w.ﬁ =D
y—-m,* g =
=<
L&Lb;‘-( 4 x)“ oA
xoas” T
.&,u,r [MX;{)J - ...,éz,wx =
o - . .
Lioe ARV s FDO ooy gro)mo B
s Ed ’O Cx—saT Ry
ot %1-

= Cev o = _ c)é;; %’!:g-) = —np (2 )=t

l
—_—e

‘ﬁ"/}ﬁ Yoz 4 = % (L
ég : Sy”a?d"?‘jfxffm s _,ut/y_._.) =
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